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Chapitre 3 : La projection dans le plan

I - Projection sur une droite parallelement a une autre droite

Définition

Soient (D) et (A) deux droites sécantes en un point A, et soit M un point du
plan. La droite qui passe par M et est parallele a (A) coupe (D) en un point M".
Le point M' s'appelle la projection du point M sur (D) parallelement a (4) ou le
projeté M sur (D) parallelement a (A) ou I'image du point M par la

projection P(p.y sur (D) parallelement a (A).

On écrit: Pip.py(M) = M" ou P(M) = M’

La droite (A) s'appelle la
direction de la projection.
P(M)=M’: M' est I'image du point
M par la projection P.

SiB € (D)alors P(B) =B

On dit alors que le point B est

invariant par la projection P.

Propriétés
o Chaque point de (D) est confondu avec sa projection.
« Tout point confondu avec sa projection est un point de (D).
o Ondit que la droite (D) est invariante par la projection sur (D)
parallelement a (A).
Cas particulier

Si les droites (D) et (A) sont *M
perpendiculaires (on dit aussi (4) L (D)L(4)
orthogonales), on dit que M' est :
le projecté orthogonal de M :
sur (D). I
*
A M’ (D)
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& Application :

On considere la figure ci-contre telle que :
(AB)/ I(1T)/! I(JK)
(AC)/ /(NK)/ (ML) .
(BC)/ (MJ)//(NI)

Remplir le tableau suivant:

Le point | Son projeté | Sur la droite Parallélement a la droite
I (BC) (AB)
J (4B) (BO)
N K
N AC

II - La projection d'un segment et de son milieu sur une droite
parallelement a une autre droite :

Soit A et B deux points du plan, et A' et B' sont respectivement leur
projection P sur (D) parallelement a (A).

Propriété :

L'image du segment [AB] par la projection P est le segment [A'B].
On écrit: P([AB]) = [A'B].

Propriété :

Si I est le milieu du segment [AB],
alors P(I) = I' est le milieu du
segment [A'B’]. On dit que la
projection conserve les milieux.

III - Théoreme de Thales et le projeté
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1 - Théoreme de Thales:
Soient (D) et (D’) deux droites secants en un point A.
Soient B et M deux points de la droite (D), distincts de £
Soient C et N deux points de la droite (D), distincts de £
Si (BC) et (MN) sont paralleles,
AM __ AN _ MN
alors: —=—=—
’AB X AC i _BC o X (D)
2 - Théoréme (réciproque du théoréeme de Thales) :
On considere :
o deux droites (d) et (d’) sécantes en A,
« deux points B et M de d distincts de A,

« deux points C et N de d’, distincts de A,
si&X

(D7)

AN . : . ., R
B = ac et si les points A,B,M et les points A,C,N sont alignés dans le méme

ordre, alors les droites (BC) et (MN) sont paralleles.

3 - Théoréme de Thales par la projection :
Soient (A) et (D) deux droites sécantes en un point O et p la projection sur la
droite (D) parallelement a la droite (A).

Sip(4) = 4, p(B) = B', p(C) = C' et AB = kAC
Alors: A'B' = kA'C’

(On dit que la projection
conserve le coefficient de
colinéarité).

Théoréme réciproque

Soient (D) et (A) deux droites sécantes en 0. A et B deux points distincts du
plan tels que, les droites (AB) et (A) sont aussi sécantes et p la projection sur
la droite (D) parallelement a la droite (A) et p(A)=A’, p(B)=B’et C un point
de (AB) et C’ un point de (D).

Si: AC=kAB et A'C'=kA'B alors p(C)=C"

Exercices :
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Exercice 1
Soit ABC est un triangle et M le milieu de [AB].
1. Soit P; la projection sur (BC) parallelement a (AC).
Déterminer : P;(A), P,(C), P;(B), P;(M).
2. Soit P, la projection sur (AC) parallelement a (BC).
Déterminer : P,(4), P,(C), P,(B), P,(M).
Exercice 2
Soient ABC est un triangle et M un point définie par: AM = % AB.

1. Construire le point M’ le projeté de M sur la droite (AC) paralléelement

a (BQ).
2. Montrer que AM' = é AC et en déduire que MM’ = % BC
Exercice 3:

Soient ABC est un triangle,
I et I' deux points tels que : Al = §,TC et Al' = %E
1. Montrer que I’ est par la projection de I sur la droite (AB) parallélement
a (BC).
2. soit M est le milieu de [BC] et la droite (AM) coupe la droite (II") en G.
Montrer que AG = gm
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