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Centre	de	gravité			un	triangle	

Ø Si		𝒂 = 𝒃 = 𝒄	alors	G	est	appelé	centre	de	

gravité	du	triangle	ABC		

Ø C-à-dire	que		𝑮𝑨(((((⃗ + 	𝑮𝑩((((((⃗ + 𝑮𝑪(((((⃗ 	= 	𝟎((⃗ 	

Ø G	le	centre	de	gravité	du	triangle		

ABC		alors	𝑮 = 𝒃𝒂𝒓𝒚{(𝑨, 𝟏); (𝑩, 𝟏); (𝑪, 𝟏)}	

Propriété	caractéristique	du	barycentre	de	

trois	points	pondérés	

G	est	le	barycentre	de	(𝑨, 𝒂)	𝒆𝒕	(𝑩, 𝒃)		et	

	(𝑪, 𝒄)	ssi	pour	tout	points	M	du	plan	:	

𝒂	𝑴𝑨(((((((⃗ + 𝒃	𝑴𝑩(((((((⃗ + 𝒄	𝑮𝑪(((((⃗ = (𝒂 + 𝒃 + 𝒄)𝑴𝑮(((((((⃗ 		

avec	:	𝒂 + 𝒃 + 𝒄 ≠ 𝟎	

Construction	et	position	du		G																													

(méthode	de	parallélogramme)						

G	est	le	barycentre	de	(𝑨, 𝒂);	(𝑩, 𝒃)	𝐞𝐭	(𝑪, 𝒄)	

donc		𝑨𝑮(((((⃗ = 𝒃
(𝒂$𝒃$𝒄)

𝑨𝑩((((((⃗ 	 + 𝒄
(𝒂$𝒃$𝒄)

𝑨𝑪(((((⃗ 	

	Associativité	du	barycentre																			

Soient	𝑮 = 𝒃𝒂𝒓𝒚{(𝑨, 𝒂); (𝑩, 𝒃); (𝑪, 𝒄)}			      	

																et   	𝑯 = 𝒃𝒂𝒓𝒚{(𝑨, 𝒂); (𝑩, 𝒃)}		

	

Alors             𝑮 = 𝒃𝒂𝒓𝒚{(𝑯, 𝒂 + 𝒃); (𝑪, 𝒄)}			

avec			𝒂 + 𝒃 ≠ 𝟎		

Résultat	:	

G	est	le	barycentre	de	(𝑨, 𝒂)	𝒆𝒕	(𝑩, 𝒃)		donc	

			𝑨𝑮$$$$$⃗ = 𝒃
(𝒂$𝒃)

𝑨𝑩$$$$$$⃗ 			

ou			𝑩𝑮$$$$$$⃗ = 𝒂
(𝒂$𝒃)

𝑩𝑨$$$$$$⃗ 		

Cordonnées	de	G	dans	un	repère	

orthonormé	

Soient	𝑨(𝒙𝑨, 𝒚𝑨)	et	𝑩(𝒙𝑩, 𝒚𝑩)		deux	points		

et		𝑮 = 𝒃𝒂𝒓𝒚{(𝑨, 𝒂); (𝑩, 𝒃)}	

donc			𝒙𝑮 =
𝒂	𝒙𝑨$𝒃		𝒙𝑩
(𝒂$𝒃)

						

et			𝒚𝑮 =
𝒂	𝒚𝑨$𝒃		𝒚𝑩
(𝒂$𝒃)

		

B)	barycentre	de	trois	points	pondérés																																																					

Il	existe	un	point	G	unique	tel	que	:	

	𝒂	𝑮𝑨(((((⃗ + 𝒃	𝑮𝑩((((((⃗ + 𝒄	𝑮𝑪(((((⃗ 	= 	𝟎((⃗ 				

avec	:	𝒂 + 𝒃 + 𝒄 ≠ 𝟎	

G	est	appelé	le	barycentre	des	points		

(𝑨, 𝒂)	; (𝑩, 𝒃)	et		(𝑪, 𝒄)	

Invariance	du	barycentre		

𝒌 ≠ 𝟎	on	a	:		𝑮 = 𝒃𝒂𝒓𝒚{(𝑨, 𝒂)	; (𝑩, 𝒃), (𝑪, 𝒄)}	

	

= 𝒃𝒂𝒓𝒚{(𝑨, 𝒌𝒂); (𝑩, 𝒌𝒃), (𝑪, 𝒌𝒄)}	

	
	

A)	Barycentre	de	deux	points	pondérés	

Il	existe	un	point	G	unique	tel	que	:		

𝒂	𝑮𝑨(((((⃗ + 𝒃	𝑮𝑩((((((⃗ = 	𝟎((⃗ 						avec		𝒂 + 𝒃 ≠ 𝟎	

G	est	appelé	le	barycentre	de	(𝑨, 𝒂)	𝒆𝒕	(𝑩, 𝒃)					

Remarque	:	𝑮 = 𝒃𝒂𝒓𝒚{(𝑨, 𝒂); (𝑩, 𝒃)}	alors	

les	points	A.B	et	G	sont	alignés		ou	𝑮 ∈ (𝑨𝑩)	

Invariance	du	barycentre	de	deux	points		

Pour	tout	𝒌 ≠ 𝟎	on	a	:		

	𝑮 = 𝒃𝒂𝒓𝒚{(𝑨, 𝒂)	; (𝑩, 𝒃)}			

				= 𝒃𝒂𝒓𝒚{(𝑨, 𝒌𝒂); (𝑩, 𝒌𝒃)}	

Isobarycentre	

Si		𝒂 = 𝒃	:	G	est	appelé	l’isobarycentre	de	

(𝑨, 𝒂)	𝒆𝒕	(𝑩, 𝒃)		

Dans	ce	cas	:	G	est	le	milieu	du	segment	

[𝑨𝑩]	

G	est	le	milieu	du	segment	[𝑨𝑩]	alors	:		

	𝑮 = 𝒃𝒂𝒓𝒚{(𝑨, 𝟏); (𝑩, 𝟏)}	

Propriété	caractéristique	du	barycentre	de	

deux	points	pondérés	

G	est	le	barycentre	de	(𝑨, 𝒂)	𝒆𝒕	(𝑩, 𝒃)		ssi	

pour	tout	points	M	du	plan	on	a	:	

𝒂	𝑴𝑨(((((((⃗ + 𝒃	𝑴𝑩(((((((⃗ = (𝒂 + 𝒃)𝑴𝑮(((((((⃗ 			

	


